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2.4. Связанная минимизация расходов потребителя 

и функции условного спроса по Хиксу 

Симметричным по отношению к задаче максимизации полезности при ограниче-

нии по бюджету (I.1a) является поведение потребителя, ориентирующегося на миними-

зацию расходов при условии обеспечения заданного уровня полезности: 

   
     

            

                      
 

Аналогично задаче связанной максимизации полезности (I.1a) оптимум потреби-

теля в задаче минимизации расходов достигается на границе ограничения по заданному 

уровню полезности, что позволяет упростить постановку последней задачи: 

   
     

            

            
                                                           

Здесь, как и ранее (I.1a), предполагается, что оптимум в задаче (II.1a) является 

внутренним:     ,     . 

Симметрия между задачами связанной максимизации полезности (I.1a) и миними-

зации расходов (II.1a) потребителя при условии равенства соответствующих предпоч-

тений и товарных цен состоит в следующем. Если рассчитать, используя решение 

   
    

  , максимальный уровень полезности    в задаче (I.1a) и рассматривать его в ка-

честве ограничения   , то решение задачи (II.1a)    
    

   совпадет с ответом в (I.1a). 

При этом величина расходов потребителя в (II.1a) совпадет с его ограничением по до-

ходу в (I.1a). 

Другими словами, если         
    

    
      при условии             , 

    ,     , то         
     

      
      при выполнении ограничения:          

  ,     ,     . 

При достаточной гладкости технологии производства как разновидности 

функционала качества хозяйственной деятельности, в частности, принадлежности ее 

классу    дважды непрерывно дифференцируемых функций, решение задачи 

минимизации затрат при условии достижения заданного уровня полезности (II.1a) 

аналогично задаче максимизации полезности при ограничении по расходам (I.1a) 

можно свести к исследованию на безусловный экстремум функции Лагранжа: 

                           . (2.20) 

Необходимым условием экстремума функции Лагранжа является равенство нулю 

ее дифференциала: 

                                                     

                               
  

   
    

  

   
    

      
  

   
          

  

   
                    

 
  

   
    

  

   
    

  

  
      

Дифференциал функции Лагранжа может быть нулевым при любых значениях 

дифференциалов независимых переменных, только если множители при данных диф-

ференциалах являются нулевыми
1
: 

                                                 
1
 С формальной точки зрения здесь, как и в задаче (I.1a), следовало бы ввести дополнительно 

множитель Лагранжа    при целевой функции (расходов), чтобы учесть возможность ее незначимости, а 
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из чего аналогично задаче условной максимизации полезности (I.1a) вытекает экви-

маржинальный принцип (2.10). 

 

Решая задачу (II.1a), можно получить зависимости между оптимальными количе-

ствами потребляемых товаров и их ценами, а также уровнем полезности потребителя   , 

выступающим в качестве ограничения: 

   
    

           ,      ; (2.22) 

которые называются функциями условного спроса по Хиксу, или компенсированного 

спроса. 

Пример 2.6. Функция спроса по Хиксу для предпочтений Кобба–Дугласа 

Если функция полезности имеет вид     
   

 
, то       

   

   
 

   

   
 

  

  
. 

Выражая из данного соотношения объем потребления одного товара – через объем 

другого и заменяя соответствующую переменную в функции полезности, приходим к 

функциям спроса по Хиксу: 

  
   

 
    

   

   
 
 

   
   

 
    

   

   
 
 

                                    

                                                                                                                                                         
значит, отсутствия решения задачи (II.1a), когда    оказывается нулевым. Однако, из необходимых 

условий минимизации расходов, которые в более общем виде будут выглядеть так:          , 

       , в силу ненасыщаемости полезности        , при      оказывается и    , чего не может 

быть, поскольку по необходимому условию экстремума вектор множителей Лагранжа является 

ненулевым. Таким образом,     , и без ограничения общности его можно положить равным единице, 

или, что эквивалентно, поделить на него функцию (2.20), пронормировав тем самым вектор множителей 

Лагранжа. 

Рис. 2.10. 
Пространственная иллюстрация решения 

задачи условной минимизации расходов 

Рис. 2.11. 
Оптимальная корзина товаров 

на плоскости 
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Например, для функции полезности (П2.1.4)
2
: 

  
     

  

  
   

     
  

  
                                                      

Пример 2.7. Функция компенсированного спроса для совершенных субститутов 

В случае линейных предпочтений в задаче условной минимизации расходов по-

тенциально существуют три оптимальные ситуации, рассмотренные в примере 2.3. При 
 

 
 

  

  
, минимизируя расходы, потребители целиком отказываются от потребления вто-

рого товара (точка E1 на рис. П2.3.1), а значит, уровень полезности будет пропорциона-

лен объему потребления первого:       . При 
 

 
 

  

  
, наоборот, все расходы уйдут на 

второе благо:      (точка E2 на рис. П2.3.1). В пограничной ситуации 
 

 
 

  

  
 опти-

мальной будет любая точка на отрезке [E1E2] (рис. П2.3.1), следовательно, диапазон 

возможных объемов потребления первого товара будет ограничен значениями, полу-

ченными выше: 0 и     . 

Таким образом, для линейной функции полезности (П1.5) поверхность условного 

спроса по Хиксу на первый товар состоит из двух горизонтальных и одного вертикаль-

ного сегментов (рис. П2.7): 

  
  

 
 
 

 
 

  

 
      

 

 
 

  

  
 

       
 

 
 

  

  
 

   
  

 
       

 

 
 

  

  
 

   

 

                                                 
2
 В частности, если     ,      ,       , то аналогично задаче условной максимизации по-

лезности (см. пример 2.1)      ,     . 
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0 

Рис. П2.7. 
Поверхность условного спроса на один из това-

ров, являющихся совершенными субститутами 

  

  
 

 

 
  


